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p
x = −  

Εξίσωση παραβολής 

𝒚𝟐 = 𝟐𝒑𝒙 ,p>0 

 

Εξίσωση εφαπτομένης παραβολής στο 

σημείο της Α(𝒙𝟏, 𝒚𝟏) 
𝒚 ∙ 𝒚𝟏 = 𝒑 ∙ (𝒙 + 𝒙𝟏) 
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 Παίρνουμε μια ευθεία (δ) και ένα σημείο Ε εκτός της (δ). 
                Ονομάζεται παραβολή C με εστία το σημείο Ε και διευθετούσα την ευθεία (δ), ο γεωμετρικός 

τόπος των σημείων του επιπέδου τα οποία ισαπέχουν από το Ε και τη (δ). 
 

 Κορυφή της παραβολής 

 Αν Α είναι η προβολή της εστίας Ε της πα- 
           ραβολής στη διευθετούσα (δ) , τότε το μέσο 
           Κ του ΕΑ λέγεται κορυφή της παραβολής. 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

  

 

 

 

  

  

 

 

Παραβολές με 
κορυφή την αρχή 

των αξόνων 
Παραβολή 

x 

y 

O 
E(

𝒑

𝟐
, 𝟎) 

Δηλαδή: 

 Εξίσωση παραβολής 𝒚𝟐 = 𝟐𝒑𝒙 , 

με ρ>0 

 με εστία Ε(
𝝆

𝟐⁄ , 𝟎) 

 και διευθετούσα δ: x=- 
𝒑

𝟐⁄  

 κορυφή την αρχή των αξόνων 

 άξονα συμμετρίας τον χ΄χ. 

 εξίσωση εφαπτομένης στο 

Α(χ1,y1):  yy1=p(x+x1) 

 
Ας συνοψίσουμε 
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Εξίσωση παραβολής 

𝒚𝟐 = 𝟐𝒑𝒙 ,p<0 

 

(δ) 

Εξίσωση εφαπτομένης παραβολής στο 

σημείο της Α(𝒙𝟏, 𝒚𝟏) 

𝒚 ∙ 𝒚𝟏 = 𝒑 ∙ (𝒙 + 𝒙𝟏) 

 

 

 

Εξίσωση παραβολής 

𝒙𝟐 = 𝟐𝒑𝒚 ,p>0 

 

(δ):y=−
𝒑

𝟐⁄  

Εξίσωση εφαπτομένης παραβολής στο 

σημείο της Α(𝒙𝟏, 𝒚𝟏) 
𝒙 ∙ 𝒙𝟏 = 𝒑 ∙ (𝒚 + 𝒚𝟏) 

 

 

 

 

  

  

  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

O 

E(
𝒑

𝟐
, 𝟎) 

A Δηλαδή: 

 Εξίσωση παραβολής 𝒚𝟐 = 𝟐𝒑𝒙 , 

με ρ<0 

 με εστία Ε(
𝝆

𝟐⁄ , 𝟎) 

 και διευθετούσα δ: x=- 
𝒑

𝟐⁄  

 κορυφή την αρχή των αξόνων 

 άξονα συμμετρίας τον χ΄χ. 

 εξίσωση εφαπτομένης στο 

Α(χ1,y1):  yy1=p(x+x1) 

 

E(𝟎,
𝒑

𝟐⁄ ) 

O 

Δηλαδή: 

 Εξίσωση παραβολής 𝒙𝟐 = 𝟐𝒑𝒚 , 

με ρ>0 

 με εστία Ε(𝟎,
𝒑

𝟐⁄ ) 

 και διευθετούσα δ: y=- 
𝒑

𝟐⁄  

 κορυφή την αρχή των αξόνων 

 άξονα συμμετρίας τον y΄y. 

 εξίσωση εφαπτομένης στο 

Α(χ1,y1):  xx1=p(y+y1) 

 

A 
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O 

(δ):y=−
𝒑

𝟐⁄  

Εξίσωση παραβολής 

𝒙𝟐 = 𝟐𝒑𝒚 ,p<0 

 

Εξίσωση εφαπτομένης παραβολής στο 

σημείο της Α(𝒙𝟏, 𝒚𝟏) 

𝒙 ∙ 𝒙𝟏 = 𝒑 ∙ (𝒚 + 𝒚𝟏) 

 

 

 

y2=2px •εξίσωση 
παραβολής

yy=p(x+x) • γράφω το y2=yy και το
2x=x+x

yy1=p(x+x1)
• σε ένα 𝒙 → 𝒙𝟏 και σε 

ένα 𝒚 → 𝒚𝟏

  

  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

E(𝟎,
𝒑

𝟐⁄ ) 

Δηλαδή: 

 Εξίσωση παραβολής 𝒙𝟐 = 𝟐𝒑𝒚 

, με ρ<0 

 με εστία Ε(𝟎,
𝒑

𝟐⁄ ) 

 και διευθετούσα δ: y=- 
𝒑

𝟐⁄  

 κορυφή την αρχή των αξόνων 

 άξονα συμμετρίας τον y΄y. 

 εξίσωση εφαπτομένης στο 

Α(χ1,y1):  xx1=p(y+y1) 

 

Μνημονικός κανόνας για 

την εφαπτομένη 

Ανάλογη 

αντιμετώπιση 

και η άλλη 

μορφή της 

παραβολής 
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Παράλληλη στον χ΄χ 

E 

δ Μ 

 ΜΡΕ ισοσκελές τρίγωνο 

 ΜΡΛΕ ρόμβος με κέντρο Σ στον y΄y 

 ΜΡΕΝ παραλληλόγραμμο 

 ΜΕ=ΜΡ= εστιακή απόσταση 

 ΕΛ=ΕΝ=ΕΜ=ΜΡ=ΡΛ 

 ΟΕ=ΟΑ και ΟΛ=ΟΚ 

Λ 

Ρ 

Σ 

Ν 

 

 

 

 

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

  

         

   

 

 

 

 

 

 

 

   

Η ανακλαστική ιδιότητα της 

παραβολής 

Η κάθετη στην 

εφαπτομένη διχοτομεί τη 

γωνία που σχηματίζουν η 

ΜΕ και η παράλληλη στον 

χ΄χ 

Μ 

Ε 

ω 
ω 



 

 5 

1 
Σημεία τομής 

παραβολής και 

ευθείας 

2 
Εύρεση των p , E 

και δ στη μορφή 

𝒚𝟐 = 𝟐𝒑𝒙  𝑦2 = 2❑ 𝑥 

 

 

  

 

 

 

  

                                                                       

Λύνουμε το σύστημα με 

αντικατάσταση: 

  Του πρωτοβάθμιου x ή y 

από την παραβολή και 

αντικατάσταση στην 

ευθεία. 

 Ή του x ή y από την ευθεία αν ο συντελεστής του x ή του y είναι +1 ή − 1. 

Παράδειγμα: 

Για τα σημεία τομής των 𝑦2 = 2𝑥 και 3𝑥 + 5𝑦 − 4 = 0 , λύνουμε την 𝑦2 = 2𝑥 ως 

προς x και αντικαθιστούμε στην ευθεία. 

Για τα σημεία τομής των 3𝑥2 = 4𝑦 και 5𝑥 − 𝑦 − 7 = 0 , μπορούμε να λύσουμε την 

5𝑥 − 𝑦 − 7 = 0 ως προς y και να αντικαταστήσουμε στην παραβολή. 

 

 

 

 

 

 

Mετασχηματίζουμε την εξίσω-

ση αυστηρά στη μορφή: 

 

 

 Οπότε το ❑ είναι η παράμετρος p της παραβολής . 

Παραβολικές ΜΕΘΟΔΟΙ-

ΣΥΜΒΟΥΛΕΣ 
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3 
Εξίσωση 

εφαπτομένης ΣΕ 

σημείο 

Για τη μορφή 𝑦2 = 2𝑝𝑥 

𝒚𝒚𝟏 = 𝒑(𝒙 + 𝒙𝟏) 

Για τη μορφή 𝑥2 = 2𝑝𝑦 

𝒙𝒙𝟏 = 𝒑(𝒚 + 𝒚𝟏) 

4 
Εξισώσεις 

εφαπτομένων AΠΟ 

σημείο 

 

 

 

 

  

   

  

 

 

 

 Θεωρούμε Μ(α,β) το σημείο επαφής 

 Γράφουμε την εξίσωση της εφαπτο-

μένης στο σημείο Μ(α,β). 

 Επαληθεύουμε το σημείο Α στην ε-

ξίσωση της εφαπτομένης. 

 Επαληθεύουμε το σημείο Μ στην ε-

ξίσωση της παραβολής. 

ΟΙ ΔΥΟ ΤΕΛΕΥΤΑΙΕΣ ΣΧΕΣΕΙΣ 

ΑΠΟΤΕΛΟΥΝ ΣΥΣΤΗΜΑ, ΠΟΥ Η 

ΛΥΣΗ ΤΟΥ ΜΑΣ ΔΙΝΕΙ ΤΑ α,β.  

Από το 

σημείο Α 

Α 

Μ(α,β) 
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5 

Σημεία τομής 

παραβολής. 

ή 

Στην εξίσωση 𝜶𝒙𝟐 + 𝜷𝒙 + 𝜸 = 𝟎 , 𝝁𝜺 𝜶 ≠ 𝟎 το 

άθροισμα και το γινόμενο των ριζών είναι: 

1 2

1 2

S x x

P x x








= + = −

=  =

 

  

 

 

  

 

 Για τα σημεία τομής παραβολής και ευθείας ή παραβολής και κύκλου, 

λύνουμε το σύστημα με ΑΝΤΙΚΑΤΑΣΤΑΣΗ. 

 

  

 

 

 

 

 Καταλήγουμε σε δευτεροβάθμια ως προς x ή ως προς y. 

                              Eνδέχεται να γίνει διερεύνηση (ύπαρξη παραμέτρων) ή 

                              να γίνει χρήση των τύπων του αθροίσματος ή γινομένου 

                              ριζών (τύποι Vieta). 

                                

 

 

 

 

 

 

 

Τύποι Vieta 
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6 

Θέση ευθείας και 

παραβολής 

Αν ο συντελεστής 

του y2 είναι 0 , 

έχουμε ΕΝΑ 

ΣΗΜΕΙΟ ΤΟΜΗΣ. 

Αν ο συντελεστής 

του y2 δεν είναι 0 

εξετάζουμε το 

πρόσημο της 

διακρίνουσας Δ. 

7 

Η παραβολή και η 

χορδή της. 

 

 

 

 

 Τι κάνουμε: 

 Αντικαθιστούμε το x από την εξίσωση της παραβολής στην εξίσωση της 

ευθείας. 

 Μετά από πράξεις έχουμε δευτεροβάθμια εξίσωση ως προς y (ενδέχεται 

να γίνει και διερεύνηση). 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

Αν Δ<0 δεν 

έχουν κοινά 

σημεία 
Αν Δ=0  

έχουν ένα 

κοινό σημείο 

Αν Δ>0  

έχουν δύο 

κοινά σημεία 

Η αντικατάσταση του x από την 

εξίσωση της παραβολής στην εξίσωση 

της ευθείας δίνει την απλούστερη 

δευτεροβάθμια εξίσωση για τη λύση 

του συστήματος 
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H πολική στη 

παραβολή 

 

  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 Η χορδή που ορίζουν τα σημεία 

επαφής δύο εφαπτομένων μιας 

παραβολής λέγεται πολική και το 

σημείο τομής των εφαπτομένων 

λέγεται πόλος. 
 

 Αν η παραβολή έχει εξίσωση 

𝑦2 = 2𝑝𝑥, οι εφαπτομένες στα 

Α και Β είναι: 

 𝑦𝑦1 = 𝑝(𝑥 + 𝑥1) και 𝑦𝑦2 = 𝑝(𝑥 + 𝑥2) 

Xορδή 

παραβολής 

Α 

Β 

Για να βρούμε τις συντεταγμένες 

των (κοινών) σημείων Α και Β 

ΔΕΝ λύνουμε το σύστημα τους. 

Θέτουμε Α(x1,y1) και Β(x2,y2)  

Με αντικατάσταση του x ή του y 

στην άλλη εξίσωση έχουμε μια 

δευτεροβάθμια και βρίσκουμε τα 

αθροίσματα και τα γινόμενα των 

ριζών 𝑥1 + 𝑥2, 𝑦1 + 𝑦2, 𝑥1 ∙ 𝑥2, 𝑦1 ∙ 𝑦2 

8 

Σ(xo,yo)

 ) 

Α(x1,y1)

 ) 

Β(x2,y2)

 ) 

πόλος 

πολική 
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Οι συντεταγμένες του Σ(xo,yo) 

επαληθεύουν τις δύο εφαπτόμενες , 

οπότε: 

y1 yo=p(x1+xo) και y2 yo=p(x2+xo) 

 

Παρατηρούμε ότι η εξίσωση  

y yo=p(x+xo) 

επαληθεύεται από τις 

συντεταγμένες των σημείων 

Α και Β, οπότε  

η y yo=p(x+xo) είναι η 

εξίσωση της πολικής. 


