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ΘΕΜΑ Α  

  Α1.   Αν 1 2,z z C  , να αποδείξετε ότι 
1 2 1 2

z z z z   .                (ΜΟΝΑΔΕΣ 10)  

 
  Α2.   Να δώσετε την γεωμετρική ερμηνεία του μέτρου της διαφοράς δυο μιγαδικών.                                                                              
(ΜΟΝΑΔΕΣ 5) 
 
Α3.   Χαρακτηρίστε τις παρακάτω προτάσεις γράφοντας στο φύλλο των απαντήσεων σας δίπλα 
στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό , αν η πρόταση είναι σωστή , ή 
Λάθος , αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 
 

α)  Για κάθε 
2 2 ισχύει z C z z   

β) Αν  τοτε 0z C z z    . 

γ)  Αν z C  τοτε ο γ.τ των εικόνων του z για τον οποίο ισχύει 1 2z i z    είναι έλλειψη. 

δ) Στο σύνολο C ισχύει : 2 2 0 0z w z w         

ε)  Η εξίσωση αx2 + βx + γ = 0, α, β, γ,  R* έχει πάντοτε λύση στο C.             (ΜΟΝΑΔΕΣ 5Χ2)                                                
 
 
ΘΕΜΑ Β   

Δίνονται οι μιγαδικοί  z x yi   , με  *,x y και  
x yi

w
y xi





.      

       

1)  Να υπολογίσετε το άθροισμα  2012 2013 2014 2015 2016w w w w w    . 
 
2)  Αν  Α και Β είναι οι εικόνες των μιγαδικών του αριθμητή και του παρονομαστή    του  w , 

να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΟΑΒ είναι ορθογώνιο και ισοσκελές 
 

3)  Αν ο μιγαδικός z κινείται στην ευθεία με εξίσωση  1y x  , να βρείτε που βρίσκονται οι 

εικόνες του  
1

z
.                 (ΜΟΝΑΔΕΣ 7+8+10)      

ΘΕΜΑ Γ 
 
Έστω οι μιγαδικοί z, w για τους οποίους ισχύουν οι σχέσεις  

3 3 10z i z i      (1) 

   
7 7

2 2 0w i iw     (2) 

 
            Δ1.  Να βρείτε το γεωμετρικό τόπο των εικόνων του z .          (ΜΟΝΑΔΕΣ 5)         
           

           Δ2. Αν z1,z2 δυο από τους παραπάνω μιγαδικούς και ισχύει 6
1 2

z z   να δείξετε ότι 8
1 2

z z                                          

                                                                                                                        (ΜΟΝΑΔΕΣ 7) 
          Δ3. Να αποδείξετε ότι ο γ.τ των εικόνων του w  είναι ο μοναδιάιος κύκλος         (ΜΟΝΑΔΕΣ 5) 
 

           Δ4. Να δείξετε ότι 0 6z w    .               (ΜΟΝΑΔΕΣ 8)     

    



 
 

ΘΕΜΑ Δ 

Δ1.  Να λύσετε την εξίσωση 
2 2 2 0z z   (1)                         (μονάδες 5) 

Δ2.  Αν 1 2,z z  οι ρίζες της (1) τότε: 

       α) Να υπολογίσετε την παράσταση: 

                                                  
10 10

1 2z z                                 (μονάδες 6) 

        β) Να βρείτε τον γεωμετρικό τόπο των μιγαδικών α για τους 

            οποίους ισχύει: 

                                       1 21 2 3 .
2

z z
a i a i


                    (μονάδες 8) 

Δ3.  Αν η εικόνα του μιγαδικού w κινείται στον κύκλο με κέντρο Κ(1,-1) 

        και ακτίνα ρ=2, και επιπλέον ισχύει 
2 2 2 6,w w   τότε να 

        αποδείξετε ότι:        1 3w i                                             (μονάδες 6) 
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