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3ο Γιαγώνισμα 

  28-3-2020 

Θέμα Α 
 

A1. Έζησ κηα ζπλάξηεζε  f  παξαγσγίζηκε ζ’ έλα δηάζηεκα  α,β , κε εμαίξεζε ίζσο έλα ζεκείν  

     ηνπ 0x ,ζην νπνίν όκσο ε  f  είλαη ζπλερήο.  Αλ  ε  f x  δηαηεξεί πξόζεκν ζην    0 0α,x x ,β , λα  

    απνδείμεηε όηη ην  0f x  δελ είλαη ηνπηθό αθξόηαην θαη ε  f  είλαη γλεζίσο κνλόηνλε ζην  α,β . 

κνλάδεο 7 

Α2. Πόηε κηα ζπλάξηεζε ιέκε όηη είλαη θπξηή ζε έλα δηάζηεκα Γ;  

κνλάδεο 4 

Α3. Θεσξήζηε ηνλ παξαθάησ ηζρπξηζκό: 

     «Υπάξρεη ζπλάξηεζε ζπλερήο ζην κε ζηαζεξή πνπ παίξλεη κόλν αθέξαηεο ηηκέο». 

    α) Δίλαη  αιεζήο, ή ςεπδήο ε πξόηαζε; 

    β) Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο ζην εξώηεκα α. 

κνλάδεο 1+3 

Α4.Να βξείηε ην ιάζνο ζηελ παξαθάησ δηαδηθαζία θαη λα εμεγήζεηε γηαηί είλαη ιάζνο: 

    Έζησ *f :   κε  
1

f x
x

 ,   ηόηε  
2

1
f x 0

x
     άξα ε f είλαη γλεζίσο θζίλνπζα  

     επνκέλσο  -1<1    f 1 f 1   1 1  .  

κνλάδεο 4 

Α5.Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ, γξάθνληαο ζην ηεηξάδηό ζαο ηελ έλδεημε Σωστό ή  

       Λάθος δίπια ζην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε. 

   α) Αλ f, g ζπλαξηήζεηο κε πεδίν νξηζκνύ ην Α θαη Β αληίζηνηρα ηόηε ε g f νξίδεηαη αλ  f(Α)Β .  

   β) Αλ  P x πνιπσλπκηθή κε ζηαζεξή ζπλάξηεζε θαη ππάξρεη ην  
x
lim P x


 ηόηε  
x
lim P x


  . 

   γ) Αλ f ζπλερήο ζην [α,β] ηόηε    
β β

α α
f x dx f x dx  . 

κνλάδεο 6 

 

Θέμα Β 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f : 0,   κε ηύπν   2f x x x 1 ,x 0      

Β1. Να κειεηήζεηε ηελ f σο πξνο ηελ κνλνηνλία, ηα αθξόηαηα θαη ηελ θπξηόηεηα.                                  

Μνλάδεο 6  

Β2. Να δείμεηε όηη  f x 0  γηα θάζε x 0  .                                                                                      

Μνλάδεο 4  

Β3. Να κειεηήζεηε αλ ε f έρεη αζύκπησηεο θαη λα ραξάμεηε πξόρεηξα ηελ γξαθηθή ηεο παξάζηαζε έηζη  

      ώζηε λα δηαθξίλεηαη ην πξόζεκό ηεο, ε κνλνηνλία ηεο, ε θπξηόηεηά ηεο  θαη ε ηηκή  f 1 .    

Μνλάδεο 6  

Β4. Έλα ζεκείν πιηθό ζεκείν Μ θηλείηαη επί ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f θαη  

      απνκαθξύλεηαη από ηνλ άμνλα y΄y κε ηαρύηεηα 1 m/sec. Τελ ρξνληθή ζηηγκή t 1  sec δηέξρεηαη από  

      ην ζεκείν  Α 1, 1 . Να βξείηε: 

     α) Τε ρξνληθή ζηηγκή to 0  θαηά ηελ νπνία ην Μ έρεη ηελ κέγηζηε ηεηαγκέλε.                                       

Μνλάδεο 4  

     β) Τελ ηαρύηεηα απνκάθξπλζεο από ην ζεκείν  Β 1,1  ηελ ρξνληθή ζηηγκή t 1  sec.                            

Μνλάδεο 5   
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Θέμα Γ 
Γίλεηαη νη παξαγσγίζηκεο ζπλαξηήζεηο  f ,g,h : 0,    γηα ηηο νπνίεο ηζρύνπλ:  

●  
   

u 0

g x u g x u
h x lim

2u

  
  

●   
 g x

xf x e ,x 0  .  

●     
3 2

3 x x
h x h x x

3 2
     

●    x

x 0
g 0 lim e 1 ln x


  . 

Γ1. Nα δείμεηε όηη ε h είλαη γλεζίσο αύμνπζα  ζην  0,  

κνλάδεο 4 

Γ2. Να βξείηε ην πξόζεκν ηεο h θαη λα δείμεηε όηη  ε g είλαη γλεζίσο αύμνπζα  ζην  0, . 

κνλάδεο 2+3  

Γ3. α) Να δείμεηε όηη   g 0 0 . 

       β) Να δείμεηε όηη  ε g είλαη θπξηή θαη ζηε ζπλέρεηα όηη ε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα. 

κνλάδεο  2+4  

    Αλ  g 1 1  : 

Γ4.α) λα δείμεηε όηη ππάξρεη  μ 0,1 ηέηνηνο ώζηε  
1

g μ
2

  

      β) λα δείμεηε όηη ππάξρνπλ  1 2μ ,μ 0,1 ηέηνηνη ώζηε    1 2g μ g μ 2    

      γ) λα δείμεηε όηη ππάξρνπλ  1 2ζ ,ζ 0,1 ηέηνηνη ώζηε 
   1 2

1 1
2

g ζ g ζ
 

 
 

κνλάδεο  3+3+3 

Θέμα Γ 

Έζησ ε ζπλάξηεζε  
x x

x

ιe e
f x , ι.κ

e κ


 


. 

Γ1. Να βξείηε ηα ι, κ γηα ηα νπνία ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f έρεη θαηαθόξπθε αζύκπησηε ηνλ άμνλα  

       y΄y θαη νξηδόληηα αζύκπησηε ζην   ηελ επζεία y 1  

                            κνλάδεο 7 

  Έζησ ι 1 θαη κ 1    

Γ2. Να κειεηήζεηε ηελ f σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη λα δείμεηε όηη ππάξρεη  0x ,0   ζην νπνίν ε f  

       παξνπζηάδεη ηνπηθό κέγηζην. 

                      κνλάδεο 7 

Γ3. Να βξείηε ην πιήζνο ησλ ξηδώλ ηεο εμίζσζεο    0f x f x 0  . 

           κνλάδεο 6 

Γ4.Να ππνινγίζεηε ην όξην  
x 1
limf ln x x 1


  . 

κνλάδεο 5 

 

 

 

 

Καιή ηύρε! 

 

 

 

 

 

 


