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4η Άσκηση Άλγεβρας Α΄ Λυκείου 
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Ρίζες πραγματικών αριθμών 

 

Έστω οι πραγματικοί αριθμοί 4 5 21 20 4 21 5 1 5 1           και 
   

 

20 5

638

25 625

5 125


 


. 

α) Να αποδείξετε ότι 32  . 

β) Να αποδείξετε ότι 5  . 

γ) Να αποδείξετε ότι:  i) 20 2





       ii) 
1 2

210
 

  
 

δ) i) Να μετατρέψετε την παράσταση  21 4 5     στην μορφή 4 4        . 

    ii) Να αποδείξετε ότι 4 2 8 10    . 

ε) Να βρείτε για ποιες τιμές του x  ορίζεται η παράσταση x
    και στην συνέχεια να γράψετε την  

    παράσταση Σ χωρίς ρίζες και απόλυτες τιμές. 

Νίκος Τούντας 
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Λύση 
 

α)  4 5 21 20 4 21 5 1 5 1 4 5 21 4 5 21 5 1 5 1                   

4 5 21 4 5 21 5 1 5 1 8 5 21 5 21 5 1 5 1                   

       
2 2

2 28 5 21 5 21 5 1 5 1 8 5 21 5 1          

  8 25 21 5 1 8 4 4 8 16 8 4 32            

 

β) 
   

 

20 5

638

25 625

5 125


 


. Αναλύουμε τους αριθμούς 25, 125 και 625 σε γινόμενο πρώτων παραγόντων. 

 

 

 

 

Είναι 225 5  , 3125 5  και 4625 5  

 

   

 

   

 

 20 5 20 2020 5 2 4 40 20
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5 5 15 525 625 5 5
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γ) i) 
2

   
 

 

 


5 32 5 16 2 5 16 2 5 4 2 20 2           

 

ii) 

  
2 2

10 10 101 32 50

10 32 5010 10 10 10

         
    

              

16 2 25 2 16 2 25 2 4 2 5 2 9

18 18 18

    
       

2

18
2

2
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δ) i) Είναι 32   και 5   άρα: 

  221 4 5 21 4 5 21 4 21 4 21 4                          (1) 

Είναι 21 1 20 1 4 5 1 4         και (1)  1 4 4 4 4                

 

ii) Είναι  
22

4 4 2 2 2                

 
2

52 2 32 2 32 5 16 2 2 2 5               

2 34 2 2 2 2 5 4 2 4 40 4 2 4 4 10 4 2 8 10            

 

ε) Είναι 
5 32x x

     . Για να ορίζεται η Σ πρέπει 
32x 0  το 

οποίο ισχύει για κάθε x  άρα ορίζεται για κάθε πραγματικό x. 

Είναι 
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5

32
5 32

5

32
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x , x 0

x x 0 , x 0

x , x 0








 

   







  

25 5 

5 5 

1 

 

125 5 

25 5 

5 5 

1 

 

625 5 

125 5 

25 5 

5 5 

1 

 

 

Θυμίζουμε ότι η δύναμη με 

ρητό εκθέτη ορίζεται με 

βάση μη αρνητική, δηλαδή 

είναι 



  με ,
   και 

0  . 


