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ΤΟΛΗΣ ΕΥΑΓΓΕΛΟΣ [1] 
 

3.7. ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΚΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ 2α 

Τυπολόγιο 

ημ2α=2ημασυνα    εφ2α=
2

2

1



 
 

συν2α=συν2α-ημ2α=2συν2α-1=1-2ημ2α σφ2α=
2 1

2

  


 

 

Τύποι αποτετραγωνισμού 

ημ2α=
1 2

2

 
,                συν2α=

1 2

2

 
,                 εφ2α=

1 2

1 2

 

 
 

Τύποι του 2α συναρτήσει της εφα 

ημ2α=
2

2
,

1



  
                  συν2α=

2

2

1
,

1

  

  
                    εφ2α=

2

2

1



 
 

Τύποι συναρτήσει του 
2


 

ημα=2ημ ,
2 2

 
               συνα=συν2 2 ,

2 2

 
            εφα=

2

2
2

1
2





 

 

ημ2 1

2 2

 
                  συνα =2συν2 1

2


  

συν2 1

2 2

 
                συνα =1-2ημ2

2


                        εφ2 1

2 1

 



 

                   ημα=
2

2
2 ,

1
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                             συνα=

2

2

1
2

1
2


 


 

 

Τύποι του 3α 
              ημ3α=3ημα-4ημ3α,                        συν3α=4συν3α-3συνα 
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ΤΟΛΗΣ ΕΥΑΓΓΕΛΟΣ [2] 
 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

1. Αν συνα=
4

1
 και π<α<

3

2


 υπολογίστε το ημ2α και το συν2α. 

2. Αν εφα=2 να υπολογίσετε τα ημ2α, συν2α, εφ2α. 

3. Αν ημα+συνα=
3

2
 να υπολογιστεί το ημ2α και το συν2α αν γνωρίζουμε 

ότι 0.
4


     

4. Για τη γωνία α ισχύει ότι: 5 2 14 7 0    .      

     i) Να αποδείξετε ότι 
3

5
    

          ii) Αν επιπλέον ισχύει: 
3

2


    , να υπολογίσετε τους  

             τριγωνομετρικούς αριθμούς ημ2α ,   συν2α, εφ2α .   

(ΘΕΜΑ ΠΑΝΕΛΛΗΝΙΩΝ Ιούνιος 2001) 

5. Να δείξετε ότι 

      

  
     

 

   
    

   

2  i)1 2
4 2

2
 ii)

4 1 2
        

           iii) εφ (
π

4
 + α) - εφ (

π

4
 - α) = 2εφ2α               

 

6. Να δείξετε ότι:  

i) 

1 + συν4α + συν2α

ημ4α + ημ2α
 = σφ2α                    ii) 

ημ2α

 + συν2α1
 

συνα

 + συνα1
 = εφ 

α

2
 

         


 




 

1
2iii)

1
1

2

                             


   


 


  

1
2iv)     

2

2
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ΤΟΛΗΣ ΕΥΑΓΓΕΛΟΣ [3] 
 

7. Να δείξετε ότι:                    

4 4 2 4

3 5 7 1
 i) 1 . 1 . 1 . 1

8 8 8 8 8

3 3 5 1
  ii)   iii.

8 8 4 12 12 16

          
            

       

   
     

 

8. Έστω οτι ισχύει η σχέση 2x 2x 1    με x 0,
2

 
 
 

. 

              i) Να υπολογίσετε την x . 

              ii) Να βρείτε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς του τόξου 2x. 

9. Να δείξετε ότι:  ι)
  

    
2 4 1

. .
7 7 7 8

 

                                   ιι)   
16

1

17

8

17

4

17

2

17












   

    

10. Αν σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει 2συνΓσυν
A

2
=ημΑ, να δείξετε ότι το 

τρίγωνο είναι ισοσκελές 
 

11. Να λυθούν οι εξισώσεις: 
                                        

            

                

2

3 2

x
i) 2x x 0  ii) x 2  iii) 2x x 2

2

x
iv) 2x x 2 x 1  v) 1 x 2x x 0  vi) 2x 2 0

2
 

12. Να λυθούν οι εξισώσεις:       

 ι)   3 (2ημx+1)+2συν2x=2+2ημx  ιι) 1+συνx+συν2x=0 

 ιιι)  συν2x=4συνx+5    ιν) συν2x+6συν2x=1 

 ν) 1+συν2x=6ημ2x    νι)  συνx+2ημ
2

x
=1 


