
Θέμαηα ηύπος  

Γπαπηών πποαγωγικών εξεηάζεων πεπιόδος  

Μαΐος - Ιοςνίος 
 

Μαθημαηικά Γ΄ Γςμναζίος 

 

Α. Θεωπία 
 

1. Έζησ ζεκείν Μ(x,y) ζε νξζνθαλνληθό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ Oxy, δηαθνξεηηθό 

από ηελ αξρή Ο ησλ αμόλσλ. Πσο νξίδνληαη νη ηξηγσλνκεηξηθνί αξηζκνί ηεο  

γσλίαο ˆσ̂ xOM  ; 

 

2. Καηαζθεπάδνληαο θαηάιιειν ζρήκα, λα ππνινγίζηε ηνπο ηξηγσλνκεηξηθνύο αξηζκνύο ηεο γσλίαο 0 . 

 

3. Πνηεο ζρέζεηο ζπλδένπλ ηνπο ηξηγσλνκεηξηθνύο αξηζκνύο δύν παξαπιεξσκαηηθώλ 

γσληώλ;  

 

Β. Θεωπία 
 
1. Τη νλνκάδεηαη ηαπηόηεηα; 

2. Να γξάςεηε ην αλάπηπγκα ηεο ηαπηόηεηαο  
3

α β  θαη ζηε ζπλέρεηα λα ην απνδείμεηε. 

3. Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ, γξάθνληαο ζην ηεηξάδηό ζαο  

   ηελ έλδεημε Σωζηό ή Λάθορ δίπια ζην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε. 

   α)      
2 22x y x 2x y y        

   β)  
2 2 2α β α 2αβ β       

   γ)  
2 25σ 4 25σ 16     

   δ)  
2 2 23x y 3x 2 3x y y        

 

1η Άζκηζη 
Γίλεηαη ε εμίζσζε  x 5x 13 6    θαη κηα νμεία γσλία σ̂ . Αλ γλσξίδνπκε όηη ην εκσ είλαη ξίδα ηεο 

εμίζσζεο, ηόηε: 

α) Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε. 

β) Να δείμεηε όηη 
3

εκσ
5

 . 

γ) Να βξείηε ηνπο άιινπο ηξηγσλνκεηξηθνύο αξηζκνύο ηεο γσλίαο σ. 

 
 

2η Άζκηζη 
 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ ΑΓ .Σηηο 

πξνεθηάζεηο ηεο ΒΓ πξνο ηα Β θαη Γ ζεσξνύκε ζεκεία Γ 

θαη Δ αληίζηνηρα ηέηνηα, ώζηε ΒΓ ΑΒ θαη ΓΔ ΑΓ . 

Έζησ Κ θαη Λ νη πξνβνιέο ησλ Γ θαη Δ ζηηο ΑΒ θαη ΑΓ 

αληίζηνηρα. 

α)  Να δείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΓΔ είλαη  

    ηζνζθειέο. 

β) Να δείμεηε όηη ηα Γ, Δ ηζαπέρνπλ από ηηο ΑΒ  

     θαη ΑΓ αληίζηνηρα. 

γ)  Να δείμεηε όηη ΒΛ ΓΚ . 

 

4ο Γιαγώνιζμα 



 

3η Άζκηζη 
 

Γίλνληαη νη παξαζηάζεηο 
  2y y 3 y 9

Α
2y 3

  



 θαη 

3 2x 2x x
B

x 1

 



 . 

α) Να βξείηε ηηο ηηκέο ησλ κεηαβιεηώλ γηα ηηο νπνίεο νξίδνληαη νη παξαζηάζεηο Α θαη Β. 

β) Κάλνληαο απινπνηήζεηο, λα δείμεηε όηη A y 3   θαη 2B x x   . 

γ) Να βξείηε ηηο ηηκέο ησλ x, y γηα ηηο νπνίεο 2B A x   θαη 2B 3A x 4    . 

 

 

 

Από ηιρ δύο θεωπίερ να απανηήζεηε ζε μία και από ηιρ ηπείρ αζκήζειρ να απανηήζεηε ζε δύο. 
 

 
Σηέιηνο Μηραήινγινπ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

Λύζειρ 
 

 

 

Α. Θεωπία 
 

1. Έζησ ξ ε απόζηαζε ηνπ Μ από ηελ αξρή Ο ησλ αμόλσλ. Δίλαη 2 2x y   . 

έ y

ό ό

   
 

       
, 

έ x

ό ό

   
 

       
 

     
έ y

έ x

   
 

   
 

 

 

2. Θεσξνύκε ην ζεκείν Μ(1, 0) ηνπ εκηάμνλα Οx, είλαη x 0


    

θαη 2 21 0 1     . 

Οπόηε 
y 0

0 0
1

   


, 
x 1

0 1
1

   


, 

y 0
0 0

x 1

    . 

 

 
3. Οη παξαπιεξσκαηηθέο γσλίεο έρνπλ ην ίδην εκίηνλν θαη αληίζεηνπο ηνπο άιινπο ηξηγσλνκεηξηθνύο 

αξηζκνύο.  

 180       180      180     

 

Β. Θεωπία 
 

1.Ταπηόηεηα ιέγεηαη θάζε ηζόηεηα πνπ πεξηέρεη κεηαβιεηέο θαη αιεζεύεη γηα όιεο ηηο ηηκέο ησλ κεηαβιεηώλ 

ηεο. 

 

2.  
3 3 2 2 33 3        

Απόδεημε:        3 2 2 2       2                  

                                
3 2 2 2 2 3 3 2 2 3   2   2   3 3                 

 

3. α) Λ   β) Σ   γ) Λ   δ) Λ 

 

 

1η Άζκηζη 
 

α)   2x 5x 13 6 5x 13x 6 0       . 

   Η εμίζσζε είλαη 2νπ βαζκνύ κε α 5, β 10, γ 21     . 

   Έρεη δηαθξίλνπζα  
22Γ β 4αβγ 13 4 5 6 169 120 49           θαη ξίδεο 

   
 

1

13 49 13 7 20
x 2

2 5 10 10

   
   


 θαη 

 
2

13 49 13 7 6 3
x

2 5 10 10 5

   
   


 

 



β) Δπεηδή ε κία ξίδα ηεο εμίζσζεο είλαη ην εκσ θαη  ε γσλία σ είλαη νμεία, ηζρύεη όηη  

    0 < εκσ < 1. Δπνκέλσο 
3

εκσ
5

 . 

 

γ) Σηε ηαπηόηεηα 2 2εκ σ ζπλ σ 1   αληηθαζηζηνύκε 
3

εκσ
5

  θαη έρνπκε: 

2

23
ζπλ σ 1

5

 
  

 
 ή      

   29
ζπλ σ 1

25
   ή 2 9 16

ζπλ σ 1
25 25

    άξα 
4

ζπλσ
5

  . 

    Όκσο, αθνύ ε γσλία σ είλαη νμεία , ηζρύεη όηη ζπλσ 0  άξα 
4

ζπλσ
5

 . 

    Δπίζεο, 

3

εκσ 35εθσ
4ζπλσ 4

5

    . 

 

2η Άζκηζη 
 
α) Τα ηξίγσλα ΑΓΒ θαη ΑΓΔ έρνπλ: 

    - ΑΒ ΑΓ ,  

    - ΒΓ ΓΔ  θαη  

    - ˆ ˆΑΒΓ ΑΓΔ  σο παξαπιεξσκαηηθέο ησλ ίζσλ γσληώλ  

                          Β,Γ ηνπ ηζνζθεινύο ηξηγώλνπ ΑΒΓ 

   Λόγσ ηνπ θξηηεξίνπ ΠΓΠ ηα ηξίγσλα είλαη ίζα, νπόηε  

   έρνπλ θαη ΑΓ ΑΔ , επνκέλσο ην ηξίγσλν ΑΓΔ είλαη  

   ηζνζθειέο. 

 

β) Αξθεί ΓΚ ΓΛ . 

   Τα νξζνγώληα ηξίγσλα ΓΒΚ θαη ΓΔΛ έρνπλ:  

- ΒΓ ΓΔ  θαη  

- ˆ ˆΓΒΚ ΔΓΛ  σο θαηαθνξπθήλ ησλ ίζσλ γσληώλ ηνπ ηζνζθεινύο ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

   Άξα ηα ηξίγσλα ΓΒΚ θαη ΓΔΛ είλαη ίζα, νπόηε έρνπλ θαη ΓΚ ΓΛ . 

 

γ) Τα ηξίγσλα ΒΚΓ θαη ΒΓΛ έρνπλ: 

   - ηε πιεπξά ΒΓ θνηλή 

   - ˆ ˆΚΒΓ ΛΓΒ  παξαπιεξσκαηηθέο ησλ ίζσλ γσληώλ ηνπ ηζνζθεινύο ηξηγώλνπ ΑΒΓ 

   - ΒΚ ΓΛ  επεηδή ΓΒΚ ΓΔΛ
 

  . 

  Λόγσ ηνπ θξηηεξίνπ ΠΓΠ ηα ηξίγσλα είλαη ίζα, νπόηε έρνπλ θαη ΒΛ ΓΚ  

 

 

3η Άζκηζη 
 

α) Γηα λα νξίδεηαη ε παξάζηαζε Α πξέπεη 
3

2y 3 0 ή 2y 3 ή y
2

        

    Γηα λα νξίδεηαη ε παξάζηαζε Β πξέπεη x 1 0 ή x 1     

 

β) 
             2 y 3 2y 3y y 3 y 9 y y 3 y 3 y 3 y 3 y y 3

Α
2y 3 2y 3 2y 3

          
   

   2y 3
y 3    

 

    
   

223 2 x x 2x 1 x x 1x 2x x
B

x 1 x 1

   
  

  x 1

2x x   



 

 

γ) 2 2B A x ή x  2x y 3 x     ή y x 3 1   θαη  

    2 2B 3A x 4 ή x     2x 3 y 3 x    4 ή x 3y 9 4 ή       x 3y 5 2     

   Από ην ζύζηεκα ησλ (1),(2) έρνπκε:
 

y x 3y x 3 y x 3
ή ή ή

x 3 x 3 5x 3y 5 x 3x 9 5

     
  

          
  

   
y x 3 y x 3 y 2 3 1

ή ή
2x 5 9 2x 4 x 2

         
  

       
 

 


