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Α1. Να δώσετε τον ορισμό της πραγματικής συνάρτησης και του συνόλου τιμών της. 

Μονάδες 3 + 3 

Α2. Να δώσετε τον ορισμό της 1 – 1 συνάρτησης. 

Μονάδες 3 

Α3. Δίνεται η 1 – 1 συνάρτηση f, να αποδείξετε ότι οι γραφικές παραστάσεις των 

συναρτήσεων f και f1 είναι συμμετρικές ως προς την ευθεία y = x που διχοτομεί τις 

γωνίες xOy και x΄Οy΄. 

Μονάδες 6 

Α4. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας, 

δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση 

είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

α) 







 1ν20x x

1
lim , για κάθε vℕ.  

β) Αν f, g είναι δύο συναρτήσεις με πεδία ορισμού A και B, αντίστοιχα, τότε η gf 

ορίζεται, αν f(A)B  .  

γ) Η γραφική παράσταση της συνάρτησης f(x) = x , xℝ έχει άξονα συμμετρίας 

τον y΄y. 

δ) Αν 



1x

)x(f
lim

1x
ℝ, τότε 0)x(flim

1x



. 

ε) Αν f(x) > 1 για κάθε xℝ και υπάρχει το )x(flim
0x

, τότε κατ’ ανάγκη 1)x(flim
0x




. 

Μονάδες 10 
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Στο παρακάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης f. 

 

 

 

 

 

 

 

Να βρείτε: 

Β1. το πεδίο ορισμού της f και το σύνολο τιμών της f. 

Μονάδες 2 + 2 

Β2. τα ακρότατα της f, αν υπάρχουν. 

Μονάδες 2 

Β3. τις ρίζες της εξίσωσης f(x) = 0. 

Μονάδες 2 

Β4. τα παρακάτω όρια αν υπάρχουν:  

α)  
f(x)

1
lim

0x
,           β)  )x(flim

1x
,        γ)  

f(x)3)(x

1
lim

3x 
,           δ) 

f(x)2)(x

4x
lim

2

2x 




 

και να δικαιολογήσετε την απάντηση σας. 

Μονάδες 3 + 3 + 4 + 4  

Β5. Πάνω στο σχήμα, να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης f . 

Μονάδες 3 
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Δίνονται οι συναρτήσεις  

f : (1, +)  ℝ με τύπο f(x) = 
1x

2x




 και g : ℝ  ℝ με τύπο g(x) = ex 

Γ1. Να προσδιορίσετε τη συνάρτηση fg. 

Μονάδες 5 

Γ2. Αν (fg)(x) = 
1e

2e
x

x




 με x > 0, να αποδείξετε ότι η συνάρτηση fg είναι 1  1 και να 

βρείτε την αντίστροφη της. 

Μονάδες 8 

Γ3. Αν φ(x) = (fg)1(x) = 












1x

2x
ln , με x > 1, να μελετήσετε τη συνάρτηση φ ως προς 

τη μονοτονία. 

Μονάδες 6 

Γ4. Αν φ η συνάρτηση του ερωτήματος Γ3, να βρείτε τα όρια: 

α)  )x(φlim
1x 

                                                                β)  )x(φlim
x 

 

Μονάδες 6 

 

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = 












πx0,xσυν

0x,λln
x1

1
 με  λ > 0,  

τέτοια ώστε 


)x(flim
0x

ℝ 

Δ1. Να αποδείξετε ότι λ = 1 και να βρείτε το . 

Μονάδες 5 

Δ2. Να λύσετε την εξίσωση f(x) = 0. 

Μονάδες 3 

Δ3. Να υπολογίσετε το όριο 
)x(f

1
ημ)1e(lim )x(f

x



. 

Μονάδες 5 
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Δ4. Αν 2
x

β)x(fα
lim

2
0x





, Να βρείτε τις τιμές των α, βℝ. 

Μονάδες 5 

Δ5. Να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης f και βρείτε το σύνολο 

τιμών της f. Mε τη βοήθεια της γραφικής παράστασης τη f  να εξετάσετε αν η f είναι 

1 – 1 και να δικαιολογήσετε την απάντηση σας. 

Μονάδες 3 + 2 + 2 
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